ESERCIZI PER IL CORSO
FUNZIONI DI VARIABILE COMPLESSA E
IPERCOMPLESSA

Si ricordino le notazioni A per il disco unitario e A(r,R) := A(0,R) \ A(0,r) per la

corona circolare di raggio interno r > 0 e raggio esterno R > r in C.

Esercizio 1. Per ciascuna delle seguenti superfici iperboliche X e fun-
zioni olomorfe f € Hol(X,X), si descriva la dinamica di f (ovve-
ro il comportamento della successione {f°"},cn delle iterate) facendo
riferimento alla terminologia e ai risultati visti a lezione.
o X=Acflz)=271
4
e X = A (i,9) \ (—9, —i) € una corona circolare privata del
suo segmento reale negativo e f(z) = /z = exp (35 log(z)) &
il ramo di radice quadrata definito su X mediante il logaritmo
principale log

e X =Ace f(z)=2=2
e X =A%e f(z) =

Si ricordino le notazioni: H per l’algebra reale dei quaternionsi; 1,1, j, k per la base standard

di H=R*; e infine zo per zol, qualunque sia o € R.

Esercizio 2. Si provi che per ogni quaternione q = xg+x11+ x9j + w3k

(con zy, ..., x3 € R) valgono le seguenti uguaglianze:
1 L
2o = 7 (¢ — iqi = jqj — kqk)

x1:Z<_Q+ZqZ_JQJ_qu)'

Si trovino analoghe espressioni per x5 e x3.

Esercizio 3. Si denoti con & l'insieme delle funzioni f : H — H dove
f(q) &€ somma finita di monomi del tipo

apqa1qaz . .. ap-14an

con n € Nyag,...,a, € H. Con riferimento alla notazione ¢ =
o+ 10+ 22j + 23k (con g, ..., x5 € R), si provi che 'insieme & coin-
cide con l'insieme dei polinomi nelle quattro variabili reali xg,...,z3 a

coeflicienti in H.



