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SCRITTO DI GEOMETRIA 1

LAUREA E DIPLOMA IN MATEMATICA — A.A.1998/99

Esercizio 1. Si consideri la matrice

2 0 0
A=]0 § -
03 4

a) Si trovi una matrice ortogonale O tale che O~1AO sia diagonale.

b) Si trovi una matrice ortogonale K tale che K~'A?K sia diagonale.

Esercizio 2. Dato un sistema di riferimento cartesiano ortogonale Oxzyz, si
consideri il tetraedro regolare T' con vertici (0,0,0), (1,1,0), (1,0,1), (0,1,1).
a) Si calcoli I’angolo tra due facce incidenti (in uno spigolo).

b) Si trovi il rapporto tra le due parti in cui il baricentro divide ogni altezza
(condotta da un vertice perpendicolarmente sulla faccia opposta).

¢) Si trovi quanti elementi ha il gruppo {g € SO(3)|g(T") = T'}.

Esercizio 3. Al variare di A € R si consideri la famiglia di coniche in R?,
data da Cy: 22+ (XA = 2)y> + 2 x +4 = 0.

a) Per ogni A € R fornire la classificazione affine reale di C).

a) Per ogni A € R scrivere la trasformazione di coordinate che muta l’e-

quazione di C'y nella sua equazione canonica.

Esercizio 4. In R* si considerino i vettori vy = (1,0,1,0)!, vy = (1,1,0,0), v3 =
(0,0,1,1)", vy = (1,0,1,1)" ed i sottospazi V = Span(vy, vy), W, = Span(vi+
vy + (pp— 1)vs, vy — vy + (,u2 — 1)vy). Si determinino la dimensione ed una

base di VNW, e di V + W, al variare di pp € R.



