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Esercizio 1. Studiare al variare di α ≥ 0 continuità, derivabilità e differenziabilità in (0, 0)
della funzione

f(x, y) =

{
sin(x2|y|α)

(x2+y2)3/2
se (x, y) 6= (0, 0)

0 se (x, y) = (0, 0).

Esercizio 2. Si consideri la forma differenziale

ω(x, y) =

(
− 2xy

9x4 + y2
+ 1

)
dx+

x2

9x4 + y2
dy.

Determinare se ω è esatta in
Ω := {(x, y) ∈ R2 : x < 0}.

Se s̀ı, determinarne una primitiva in Ω.

Esercizio 3. Calcolare il volume di

Ω = {(x, y, z) ∈ R3 : x2 +
y2

9
+ z2 ≤ 1, y ≥ 2

√
x2 + z2}.

Esercizio 4. Siano F (x, y, z) = (y, xy2, 0) e

Ω = {(x, y, z) ∈ R3 : (x2 + y2)2 < z <
√
x2 + y2}.

Verificare il teorema della divergenza.


