
















2.4. I NUMERI DI STIRLING 15

Tabella 2.2: Numeri di Stirling di prima specie {sni } (vedi (2.19)).

n\i 1 2 3 4 5 . . .
1 1
2 -1 1
3 2 -3 1
4 -6 11 -6 1
5 24 -50 35 -10 1
...

...
. . .
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vale, in virtù della (2.18),
xn = Tnx

(n).

Da questo si ricava che
x(n) = T�1

n xn.

Denotando con sij, i, j = 1, . . . , n, l’elemento (i, j) della matrice triangolare inferiore T�1
n , si

ricava l’espressione delle potenze fattoriali in funzione delle potenze:

x(n) =
n

X

i=1

sni x
i, n � 1. (2.19)

Alcuni dei coe�cienti {sni }, denominati numeri di Stirling di prima specie, sono riportati in
Tabella 2.2.

La relazione (2.18) che lega potenze e pseudopotenze, permette di derivare facilmente
alcune interessanti proprietà.

Teorema 2.2 Se p(x) ⌘ cost, allora �p(x) = 0.

La dimostrazione è ovvia. Più in generale, vale il seguente risultato.

Teorema 2.3 Se p(x) 2 ⇧n, allora �jp(x) 2 ⇧max{0,n�j}.

Dimostrazione. Infatti, basta osservare che, in generale, considerato che

�jx(i) = j(1)�j�1x(j�1) = j(2)�j�2x(i�2) = . . . = j(i)�0x(i�j),

dalla (2.17) segue:
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:

⌘ 0, se j > k,

2 ⇧k�j, se j  k.⇤

Vediamo qualche applicazione delle potenze fattoriali:














